








∆( بنابراین تابع گویای  1 حل : مخرج کسر زیر رادیکال همواره مخالف صفر است )0<4
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پس ترکیب دو تابع پیوسته f و g یعنی تابع 

همان طور که در مقدمه پیوستگی تابع، گفته شد، تابع هایی وجود دارد که در یک یا چند نقطه از 
دامنه شان پیوسته اند ولی اطلاق کلمهٔ پیوسته به آنها دور از ذهن به نظر می رسد.

�  مثال : تابع f:R→ R را به صورت زیر تعریف می کنیم.
x

f (x)
x


=  −2     

  x گویا،

                                                                   x گنگ،  
نقاطی از تابع f را تعیین کنید که تابع در آن نقاط پیوسته باشد.

حل : می دانید که در هر بازهٔ باز از اعداد حقیقی هم اعداد گویا وجود دارد و هم اعداد گنگ، 
y )وقتی که x اصم  2 x گویا باشد( و یا روی خط x وقتی که( y x یا روی خط f بنابراین نقاط تابع

باشد( قرار دارند.
با مشاهده نمودار به صورت نقطه چین تابع در شکل 2ــ23 هر چقدر به نقطهٔ )1و1( نزدیک تر  شویم 

 ـ   23 شکل 2ـ
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تعریف   ٢   : فرض کنید D زیرمجموعه ای از R   )مجموعه اعداد حقیقی(، دامنه تابع f باشد. 

 اگر به ازای هر دنباله از نقاط 
x a
lim f (x)
→

= −∞ گوییم حد تابع f در a، ∞ است و می نویسیم 
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= −∞  ،xn≠a است و a که همگرا به }xn{ مانند f دامنه
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�  مثال : به کمک تعریف )2( ثابت کنید                                      

حل : برای هر دنباله دلخواه }xn{ که همگرا به 2 است و xn≠2 داریم 
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xn({ با مقادیر مثبت به صفر همگراست  زیرا وقتی دنباله }xn{ به 2 همگرا باشد، دنباله }2)2
بنابراین دنباله })f)xn{ به ∞ واگراست.

 ــ1
x a
lim f (x)

+→
= +∞  ــ2 

x a
lim f (x)

+→
= −∞

                           
                            عبارت های

 ــ3
x a
lim f (x)

−→
= +∞

 
 ــ4                      

x a
lim f (x)

−→
= −∞

مشابه تعریف های 1 و 2، قابل تعریف هستند. به عنوان مثال عبارت )2( به معنی آن است که: اگر 

x a
lim f (x)

+→
= −∞ nn آنگاه 

lim f (x )
→+∞

= −∞  ،xn>a که a همگرا به }xn{ به ازای هر دنباله

تمرین در کلاس

 عبارت های 1 و 3 و 4 را مشابه تعریف 1 و 2 تعریف کنید.

٢ـ16ـ حد توابع کسری و مجانب قائم
با توجه به تعریف و مثال های حدهای مثبت بی نهایت و منفی بی نهایت مشخص می شود که در یک 
تابع کسری وقتی x به a میل کند و حد مخرج کسر صفر و حد صورت کسر عددی مخالف صفر باشد، 
حد تابع کسری ∞ یا ∞ است و این خود یک ایده ای است  برای مطرح کردن قضیه مهّم صفحه بعد
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x را )در صورت وجود( به دست آورید. xf (x)
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�  مثال : مجانب مایل تابع 

حل : چون درجه صورت یعنی 3 بزرگ تر از درجه مخرج کسر است ابتدا عبارت صورت را 
بر مخرج تقسیم می کنیم.
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در نتیجه 

برای  نتیجه  )همین   
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چون 

→x نیز درست است( حالت ∞
y مجانب مایل تابع f می باشد. x بنابراین خط 4

پرسش: با توجه به راه حل مثال بالا، آیا می توان نتیجه گرفت یک تابع کسری گویا با چه شرایطی 
مجانب مایل دارد؟ و سپس راه حلی کوتاه برای محاسبه مجانب مایل تابع کسری گویا بیان کنید.

y است. مقادیر m و b را حساب  f)x( مجانب مایل تابع y mx b مسأله: فرض کنید خط
کنید.

y  را به دست آورید. mx b 1ــ فاصله نقطه متغیر ))A)x,f)x تا خط1 0
 b و m باشد. مقادیر y mx b 2ــ اگر )x(h فاصله نقطه ))A)x,f)x تا خط 0

x
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را چنان تعیین کنید که                             0=
y مجانب مایل تابع  mx b پس از انجام فعالیت بالا نتیجه می گیریم که اگر خط
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